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1. U skupu N rexiti jednaqinu

2!! · 4!! · · · (2k)!! = (k(k + 1))!!.

Jedna ideja: Raspisati sve dvostruke faktorijele kao proizvode, pa obratiti pa�ǌu
na ukupan broj qinilaca sa svake strane jednakosti.

2. Data je matrica 

1 2 · · · · · · j · · · 100
2 4 · · · · · · 2j · · · 200
...

... . . . . . . ... . . . ...
i 2i · · · · · · ij · · · 100i
...

... . . . . . . ... . . . ...
...

... . . . . . . ... . . . ...
100 200 · · · · · · 100j · · · 1002


.

U ǌoj je zaokru�eno 100 brojeva, recimo a1, a2, . . . , a100, pri qemu je u svakoj vrsti
zaokru�en taqno jedan broj, i u svakoj koloni zaokru�en taqno jedan broj. Izraqunati
ostatak pri deǉeǌu broja a1a2 · · · a100 sa 101.

3. Neka je broj Fn = 22n
+ 1 prost (Fermaov prost broj).

a) Dokazati: ϕ(Fn − 1) = Fn−1
2

;

b) Dokazati da je svaki kvadratni neostatak po modulu Fn tako�e i primitivni koren
po modulu Fn.

Jedna ideja: Za deo pod b) uporediti broj razliqitih primitivnih korena po prostom
modulu s brojem kvadratnih neostataka, pa zakǉuqak dobiti iz konstatacije da svaki
primitivni koren mora biti kvadratni neostatak.

4. Dokazati da jednaqina a2 + b2 + c2 + d2 = −1 nema celobrojna rexeǌa, ali da za svaki
prost broj p postoje a, b, c, d ∈ Z takvi da va�i a2 + b2 + c2 + d2 ≡ −1 (mod p).


